
0.1. NEDOLO�ENI INTEGRAL 1

0.1 Nedolo£eni integral

Naj bo f : I → R dana funkcija, kjer je I ⊂ R odprti interval. Funkcijo F , za
katero je F ′(x) = f(x) za vsak x ∈ I, imenujemo nedolo£eni integral funkcije
f in ozna£imo F (x) =

∫
f(x)dx.
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Kot ºe ime pove, nedolo£eni integral ni dolo£en enoli£no, ampak velja:

Izrek 0.1 �e je F nedolo£eni integral funkcije f : I → R, je njen nedolo£eni integral
tudi funkcija G, G(x) = F (x) + C, kjer je C ∈ R poljubna konstanta, in vsak
nedolo£eni integral funkcije f ima obliko F (x) + C.

Torej je
∫
f(x)dx dolo£en le do aditivne konstante natan£no. �e poznamo neko

funkcijo F , da je F (x) =
∫
f(x)dx, smemo zapisati tudi F (x) =

∫
f(x)dx+ C.

Primeri:
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Iz de�nicije takoj sledita naslednji lastnosti:

�

∫
(f(x) + g(x))dx =

∫
f(x)dx+

∫
g(x)dx

�

∫
Cf(x)dx = C

∫
f(x)dx

INTEGRALI ELEMENTARNIH FUNKCIJ

Tabelo integralov nekaterih elementarnih funkcij dobimo iz tabele odvodov ele-
mentarnih funkcij. Torej je:

1.
∫
(xn)′ = xn+1

n+1
+ C, n 6= −1

2.
∫

1
x
dx = ln |x|+ C

3.
∫
sinxdx = − cosx+ C

4.
∫
cosxdx = sinx+ C

5.
∫

1
cos2 x

dx = tanx+ C

6.
∫

1
sin2 x

dx = − cotx+ C

7.
∫

1√
1−x2dx = arcsinx+ C

8.
∫

1
1+x2dx = arctanx+ C

9.
∫
exdx = ex + C

10.
∫
axdx = ax

ln a
+ C, a > 0, a 6= 1

11.
∫

1√
1+x2dx = ln(x+

√
1 + x2) + C

12.
∫
sinhxdx = coshx+ C

13.
∫
coshxdx = sinhx+ C
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Primer 0.2 Izra£unaj:

1.
∫
3
√
xdx.

2.
∫

x+1√
x
dx.

3.
∫ (x2−1)3

3
dx.

4.
∫
tan2 xdx.
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INTEGRACIJSKE METODE

Uvedba nove spremenljivke

Izrek 0.3 �e ima funkcija f(x) nedolo£eni integral in je x(t) odvedljiva funkcija,
ima nedolo£eni integral tudi funkcija f(x(t)) · x′(t), in velja∫

f(x)dx =

∫
f(x(t))x′(t)dt.

Primer 0.4 Izra£unaj
∫
(3 + 2x)42dx.

Primer 0.5 Izra£unaj
∫
ex

2
xdx.

Izrek 0.6 �e je g odvedljiva funkcija, velja∫
g′(x)

g(x)
dx = ln|g(x)|+ C.

Primer 0.7 Izra£unaj:

1.
∫
tanxdx.

2.
∫

6x2+4x+5+1
2x3+2x2+5x+7

dx.

3.
∫

4x+6
x2+3x+2

dx.
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Integracija po delih oz. PER PARTES

To integracijsko metodo dobimo iz formule za odvajanje produkta. Naj bosta
u(x) in v(x) odvedljivi funkciji. Odvod produkta je

(u(x)v(x))′ = u′(x)v(x) + u(x)v′(x).

Z integriranjem dobimo:

∫
udv = uv −

∫
vdu.

Bistvo integracije po delih je v tem, da integrand spretno zapi²emo v obliki
u(x)v′(x). Torej v obliki produkta dveh funkcij, od katerih bo potrebno eno odvajati,
drugo pa integrirati. Ker na£eloma znamo odvajati vsako funkcijo, je potrebno
spretno izbrati tisto funkcijo, ki jo bomo integrirali.

Primer 0.8 Izra£unaj
∫
x lnxdx.

Primer 0.9 Izra£unaj
∫
x sinxdx.
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Primer 0.10 Izra£unaj
∫
x3exdx.

Primer 0.11 Izra£unaj
∫
ex sinxdx.

Primer 0.12 Izra£unaj
∫
x ln(1 + x4)dx.


